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a) 2sen’x+ 3V 2senx— 4< C, con0< X< 277
Soluzione

Nz

L'equazione associatat® + 3/ 2 — 4= C ammette come soluzioti= -2./2, t, =7 ela
disequazionet® + 3J/2 - 4< C & soddisfatta per valori interni all'intervalloligeradici, quindi per
i valori reali di t che verificano la doppia diSLaglianza:—Z\/E <t <§ ; la disequazione
goniometrica in esame é soddisfatta per i valate verificano la doppia disuguaglianza

2
—24/2 < senx < % , cioe il sistema seguente

senx > —2\/5
J2

SenxX < ——
2

Osserviamo che risultande2v/2< -1, la prima disequazione € soddisfatta per ogeiake;, mentre
la seconda disequazione é soddisfatta per i valdnie verificano la condizione:

(Os x<gjm[3—f< X < 2nj

Conclusione
L’insieme delle soluzioni della disequazion&e [O;’ZT[ [ }B—Z 277}

b) cosx++/ 3enx > (, con0< X< 277
Soluzione

Osservazione preliminare
Questa disequazione si puo risolvere in diversiipsmgliamo il metodo incentrato sulla
fattorizzazione che si ottiene mettendo in evidehtadtore cosx.
Poiché per procedere alla scomposizione in fagtoecessario imporre la condizione
cosx # C, &€ necessario stabilire se qualcuno dei valorii dagoli per i quali risultacosx = C
e soluzione della disequazione.

L m 3m. . . . :
Ebbene, le soluzioni dtosx = C sonox, :E’ X, =7; si riconosce che = x, € soluzione

della disequazione, mentre non lx& X, .

*kkkk

Procediamo ora alla fattorizzazione del primo mendw®lla disequazione.
cosx( 1+ \/_Ing) > (

La disequazione in esame si trasforma nel segsestEma
cosx# 0

Per risolvere la disequaziorwsx( 1+ «/_:ng) > (si devono risolvere separatamente le disequazioni

b.1) cosx > C, b.201+ \/?ﬂtgx > 0 e mettere a confronto i rispettivi insiemi di soline (costruendo
il grafico comparativo) per determinare il segnbmtedotto. Risulta che:

cosx> C e soddisfatta per (Os X <gj D(3—;T< X< 271);

1++/3gx > 0 @ soddisfatta per (Os x<7—2Tj D[F < x<—2j D(— <x< Zﬂj
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Eseguendo lo studio del prodotto dei segni deifdtieri si riscontra che il segno e positivo per i
seguenti valori di xj 0< x<Z o[ Z< x<5—ﬂ [ ﬂT< X<2m]|.
2 2 6 6
Conclusione
Visto che in precedenza si € detto otperg e soluzione della disequazione, possiamo conatuder

che l'insieme delle soluzioni della disequazionesame &€ = [0;%”[ O }S—g 277} .

COSX + \/_ 3enx S
tgx

C) 0

Soluzione
La disequazione é fratta. Allo scopo di determidargtudio del segno della frazione e necessario
studiare il segno del numeratore e del denominakbelt’ esercizio precedente (b) abbiamo gia
studiato I'insieme delle soluzione della disequagio
cosx++/ 3enx > C basta, dunque, studiare l'insieme del |a
soluzioni della disequaziortgx >0 e porre a confronto i
due insiemi di soluzioni .
Limitatamente all'intervallo [0;8] la disequazionégx >0 21

e soddisfatta neII’insiem%O;g{ 0 }IT?’—;T[ )
f

Confrontando i segni del numeratore e del denomirat ©
della frazione si riconosce che la frazione asssegmo 4
positivo nel seguente insieme:

SRR |

Nella figura a lato sono state riportate le funzion
y =tgx in colore nero

DI

y= cosx++/3enx  in colore blu

_ cosx ++/ 3enx

y e —
tgx

sono inoltre indicate le rette

in colore rosso;

) o 11r ) Vg . Y/ ) . 3 R N/ 4
a:x=0, b:x=—, cix=—, d:x=—, e:x=r, iiX=—, jix=—
6 2 2 6
L’insieme delle soluzioni della disequazione € itogb dall’'unione degli intervalli in ciascuno dei

guali le ordinate dei punti della curva di coloosso sono positive.
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