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Geometria Euclidea del piano

Punti notevoli di un triangolo

Baricentro, Incentro, Ortocentro, Circocentro, Excentri

Baricentro
Definizione - Il Baricentro di un triangolo ¢ il punto
di intersezione delle tre mediane del triangolo.
Proprieta
1) Il baricentro di un triangolo divide ciascuna
mediana in due parti delle quali quella che
contiene il vertice & doppia dell'altra. In
Figura 1, AD, BE, CF sono rispettivamente
le mediane relative ai vertici A, B, C. G e il
baricentro del triangolo ABC. Risulta:
AG=2GD.
2) Il baricentro di un triangolo € sempre un
punto interno al triangolo.
E opportuno ricordare anche la seguente proprieta
dei punti medi dei lati di un triangolo:
il segmento che unisce i punti medi di due lati del
triangolo e parallelo al terzo lato ed uguale alla sua
meta. In Figura 1, risulta: BC=2FE

Incentro

Definizione - L'incentro di un triangolo & il punto
di intersezione delle tre bisettrici del triangolo.
Proprieta dell'incentro.

1) LUincentro di un triangolo e equidistante
dai lati del triangolo, quindi si puo
disegnare la circonferenza inscritta nel
triangolo avente come centro l'incentro e
come raggio la distanza dell'incentro da
uno dei lati del triangolo.

Per disegnare la circonferenza inscritta basta
determinare la distanza dell'incentro da uno dei tre
lati del triangolo, quindi tracciare la circonferenza
avente l'incentro come centro e la distanza
suddetta come raggio.

2) L'incentro di un triangolo & sempre un
punto interno al triangolo.

In Figura 2 I'incentro € il punto I. Nella stessa figura
si osserva la retta ID, perpendicolare condotta da |
al lato AC. IL segmento ID & il raggio della
circonferenza A inscritta al triangolo ABC. Il punto D
e detto di contatto tra la circonferenza A e il lato
AC.

AG=2GD

BC=2FE
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Ortocentro

Definizione - L'ortocentro di un triangolo ¢ il
punto di intersezione delle tre altezze.
L'ortocentro & un punto che puo essere interno al
triangolo, oppure esterno, oppure trovarsi in uno
dei tre vertici del triangolo.
Proprieta -L'ortocentro:
- einterno al triangolo quando il triangolo e
acutangolo;
- e esterno al triangolo quando il triangolo &
ottusangolo;
- coincide con il vertice dell'angolo retto quando il
triangolo & rettangolo.
In Figura 3 l'ortocentro del triangolo ABC ¢ il punto
H.

Circocentro

Definizione — Il circocentro ¢ il punto di
intersezione dei tre assi di un triangolo.
Ricordiamo che per asse di un triangolo si intende
I'asse di un lato del triangolo.
Proprieta

1) Il circocentro e equidistante dai vertici del

triangolo e quindi risulta essere il centro
della circonferenza circoscritta al
triangolo.
Il circocentro di un triangolo pu0 essere
interno al triangolo, oppure esterno o
trovarsi sul bordo del triangolo. E interno
se il triangolo e acutangolo, € esterno al
triangolo se il triangolo € ottusangolo,
coincide con il punto medio dell’ipotenusa
se il triangolo e rettangolo.

2)

Osservazione

entro:punto di intersezione delle altezze.
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Nel triangolo equilatero i quattro punti Baricentro, Incentro, Ortocentro e Circocentro coincidono.
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Excentri

Per ogni triangolo esistono tre punti particolari
detti excentri, che si trovano all’esterno del
triangolo e si ottengono sfruttando le proprieta
delle bisettrici degli angoli interni del triangolo e
degli angoli esterni della stessa figura.
Definizione di excentro
Un excentro ¢ il punto di intersezione della
bisettrice di un angolo interno e delle due bisettrici
degli angoli esterni al triangolo adiacenti al lato
opposto al vertice di cui & stata tracciata la
bisettrice dell'angolo interno.
In Figura 5 sono evidenziati gli angoli a (angolo
interno di vertice A), B e y (angoli esterni), le cui
bisettrici si incontrano nell’excentro F (associato al
lato BC del triangolo).
Si dimostra abbastanza facilmente® che sussiste la
seguente uguaglianza:
o+ B+ vy =20+180°.
La circonferenza avente come centro un excentro e
che sia tangente ad un lato del triangolo ed ai
prolungamenti degli altri due lati & detta
circonferenza ex-inscritta al triangolo. In Figura 5 &
rappresentata la circonferenza ex-inscritta al
triangolo ABC tangente esternamente al lato BC del
triangolo e ai prolungamenti degli altri due lati AB,
AC.

Figura 5

(1 Sj lascia al Lettore il compito di eseguire la dimostrazione.
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