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QUESTIONARIQ Q4

1. Siesponga la regola del marchese de L'HOpital2@6704) e la si applichi per dimostrare
2008
che é:lim =0

X — +0o

2)(

Soluzione

La regola di de L'Hdpital € un teorema la cui aggtione permette di studiare limiti che si
presentano in una delle forme indeterminate €/, ed il suo enunciato € il seguente.
Teorema

Sianof e g due funzioni reali definite in BR ed % un punto di accumulazione per il dominio A
della funziond/g:

f:A-R, 0g:A-R

Nelle ipotesi che

a) il limite lim ) si presenti nella forma 0/0cq/co;
x=% g(X)

b) esiste un intorno I} del dominio A in cui le funzioni f, g siano deaivili con g’(x)}20;

e - (X
c) esiste il limite del rapporto delle funzioni derig@dim % =]
x-% g'(X
allora esiste anche il limite del rapporto delle dunzionif, g ed il suo valore & uguale al limite del
rapporto delle funzioni derivate. In simboli:
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2008
Applicazione allo studi del limitdim —— =0

X — +0o

Osserviamo che il limite si presenta nella forndgeberminatao/co e le due funzionif (x) = x*°%,

g(x) =2 verificano le ipotesi previste nel teorema. llregna € dunque applicabile.
Osserviamo, pero, che dopo la prima applicaziohéedeema la forma del limite non cambia, ma
le funzioni derivate verificano a loro volta ancéeapotesi del teorema, per cui il teorema e
nuovamente applicabile. Si riconosce che il prazaspuo iterare e dopo averlo applicato 2008
volte il limite si riduce ad una forma che permetieoncludere che il valore del limite e zero.
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