11-Ottobre-2010

Liceo Scientifico Statale “G. Stampacchia”
Tricase

Tempo di lavoro
60 minuti

Oggetto: Compito in Classe 4l dell'11-0tt-2010
Argomenti: Goniometria-Funzioni goniometriche eleraei -Teoremi sui triangoli rettangoli.

Es_1)In relazione agli angolir =21°11'12', £=11°10"'10", risolvere i quesiti che seguono.
Q1- Determinare la misura deII’angoJo=ga——§,8, riportando i calcoli necessari.

Q2- Determinare I'ampiezza del piu piccolo multiplig3 che supera il triplo di.
Q3- Determinare I'ampiezza dell'angakb complementare di, 'ampiezza dell'angol’
supplementare @ e 'ampiezza dell’angol®’ explementare dell’angold=a’+f3'.
Q4- Con i simboli introdotti nei precedenti quesitimostrare che indipendentemente dalle
ampiezze degli angoli e 3 'ampiezza dell’'angol@' supera di 90° quella di+f3.
Es_2)Di seguito sono riportate le misure in radiantlelampiezze di alcuni angoli; esprimere le
misure degli stessi angoli nel sistema sessageasimal
3 7 8 11 5 13
=—T1, =—Tr, ==, ==, =—T1, ==
4 8 5 12 3 9
Es_3)Il triangolo OAB, isoscele su AB, ha il verticer@l centro di una circonferenza di raggio
r=8,5cm ed i vertici A, B sulla stessa circonfer@n3apendo che 'ampiezza dell'angolo in O

. Vg . , "
mlsurag(rad) risolvere i quesiti che seguono.

Q1- Determinare la misura della lunghezza dell'aA® della circonferenza sotteso dal lato AB
del triangolo.

Q2- Calcolare il perimetro e I'area del settoreaiare OAB.

Es _4)

Q1-Rappresentare nel piano cartesiano i grafite dehzioni goniometrichef X F senx,

f (X) =cosx, f(x)=tgx limitatamente all'intervallo [Q].

Q2- In relazione al diagramma della funziohex = senx, detto O il punto origine degli assi
cartesiani, considerare i pun@(gsen(%)j B(%Tsen(g—fjj C(n‘, senﬂ) e calcolare l'area di

ciascuno dei due triangoli OAB, OBC.
Es_5)Servendosi della circonferenza goniometrica raggrase gli angola, 3, y dei quali si sa
che:

cosa =%, senf :g, tgy =15 e che gli angoli sono tutti acuti.
Es_6)Sapendo cheena =0,8 e chea D}I—ZT;H[ , calcolare:cosa, tga , sew .

Es_7)Sapendo ché&ga =1,5e cheaD}T,%T[, calcolare:sena , cosa

Es_8)Nel triangolo ABC, rettangolo in A, il cateto ABisaira 6¢cm e I'ampiezza dell’angolo nel
vertice C é 60°.
Determinare le misure degli altri due lati deltigalo, la misura del perimetro e quella dell’area.
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SOLUZIONE

Es 1)In relazione agli angolir =21°11'12', £=11°10"'10", risolvere i quesiti che seguono.
Q1- Determinare la misura deII’angojo=ga——é,8, riportando i calcoli necessari.

Q2- Determinare I'ampiezza del piu piccolo multiplig3 che supera il triplo di.

Q3- Determinare I'ampiezza dell'angaib complementare di, 'ampiezza dell'angol’
supplementare @ e 'ampiezza dell’angol®’ explementare dell’angold=a’+f3'.

Q4- Con i simboli introdotti nei precedenti quesiimostrare che indipendentemente dalle
ampiezze degli angoli e 3 'ampiezza dell’'angol@' supera di 90° quella di+f3.

Soluzione

Q1- Riportiamo solo il valore dellampiezza dellgoto yzga—?zsﬁ =11°25'20'
Q2- Poiché3a = 63°33'36/, il piu piccolo multiplo di3 che ha la proprieta richiesta &
64 =6660'60= 67 1'C
Q3- Risulta

a'=90°-a=90°- 21 11'12= 68 48'4¢

LB'=180C-£=18C¢-1T 10'10%= 168 49'5(

0'=360~(a * ) =360°~ 237 38'38£12221'22
Q4- Osserviamo che sussistono le seguenti uguaglian
5':360°—(a'+ﬂ):360°—(90’—a+ 180—,3):90°+a+ﬂ C.V.D.

Es_2)Di seguito sono riportate le misure in radiantlelampiezze di alcuni angoli; esprimere le
misure degli stessi angoli nel sistema sessageasimal

3 7 8 11 5 13
=—7r, =—7, =—Tr, =—rr, n=-=r, =—r1
4 8 5 12 3 9
Soluzione
a=%n(rad)z135°, ﬁ:gn(rad)=157°30, y=§n(rad)z288°,
Jzi—;n(rad):165°, ngn(rad):300°, Hzl—s)’n(rad)=260°

Es_3)Il triangolo OAB, isoscele su AB, ha il verticen@l centro di una circonferenza di raggio
r=8,5cm ed i vertici A, B sulla stessa circonfer@n3apendo che 'ampiezza dell'angolo in O

. Vg : . "
mlsurag(rad) risolvere i quesiti che seguono.

Q1- Determinare la misura della lunghezza dell'as® della circonferenza sotteso dal lato AB
del triangolo.

Q2- Calcolare il perimetro e I'area del settore diate OAB.

Soluzione
Q1- Ricordando la definizione di misura in radiaitun angolo, in riferimento all’angolo

a= AGB risulta
| (Ké)

r

:a=7—7(rad) - | (AE) =r d_—[(rad) = 8,50de: 1, 7em
5 5 5
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Q2- La misura del perimetro del settore circolare OAB
Perim( AOB) = 2A0 +1AB) = 208, &om+ 1, 77cm = (17+ 1, 7) cm
Misura dell’area del settore circolare

Indicata con S I'area del settore, sappiano chedlvalore e direttamente proporzionale
allampiezza dell’angolo al centro. Dunque susdesteeguente proporzione

S:7—5T= area,,,, - 277, da cui

2 8,5)°
:Emrz[_]i:m :ﬂ( ) cnyt =
5 2r 10 10

7, 225Ny

Osservazione

Un modo diverso per calcolare I'area del settore
circolare in oggetto e quello che utilizza
I'applicazione della seguente formula:

S(settore) = % I, essenddla lunghezza dell’arco

della circonferenza corrispondente al settore ied
raggio di quest’ultima. Nel nostro caso risulta

I=I(AT3):1,7ﬂcm

e quindi

S(settore) = % O = %El, 7remB, m = 7, 2257y’

Es 4)

Q1-Rappresentare nel piano cartesiano i grafici daleioni goniometrichef X 3 senx,

f (X) =cosx, f(x)=tgx limitatamente all'intervallo [O].

Q2- In relazione al diagramma della funziofiex € 9enx, detto O il punto origine degli assi

cartesiani, considerare i purm(%sen(l—ﬁj B(%Tsen(?’—fn C(7T, senﬂ) e calcolare l'area di
ciascuno dei due triangoli OAB, OBC.
Soluzione

Q2- Nella figura a lato € riportato il
diagramma della funzioné x(=)senx con
tratto continuo nell'intervallo [@1 e con
tratteggio nell'intervallo 15 211. 2
Nella figura sono rappresentati i punti O, A,| Area0AB=0.56
B, C ed i valori delle aree dei due triangoli

OAB, OBC, forniti con approssimazione al '- A B

centesimo. ] a Area OBC = 1.11

Operativita con GeoGebra o c

1)Introduzione delle equazioni olo d 1 ° T2 T . s s
parametriche della funziorié)=serx per

l'intervallo [O;mq. -] Tee et
Comando curvalt,sin(t),t,0g]
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2) Inserimento delle coordinate dei punti O, A@B,

Punto O: (0,0)

Punto A: @4,sin@/4))

Punto B: (2/4,sin(3u/4))

Punto C: f,Sin(r))

Es_5)Servendosi della circonferenza goniometrica ragurase gli angola, (3, y dei quali si sa
che:

cosa =§, senﬂzg, tgy=1,5 e che gli angoli sono tutti acuti.

Soluzione

In figura é rappresentato | In figura é rappresentafp | In figura e rappresentato

f T

Es_6)Sapendo cheena =0,8 e chea D}I—ZT;H[ , calcolare:cosa, tga , sewr .

Soluzione
Dalle relazioni tra le funzioni goniometriche perustesso angolo, tenendo conto delllampiezza
dellangoloa, si ha:

_sena _ 4(

—j— - sear=—_=-2

~

: cosa 3

Es_7)Sapendo ché&gga =1,5e cheaD}T,%T[, calcolare:sena , cosa

Soluzione
Dalle relazioni tra le funzioni goniometriche peroustesso angolo, tenendo conto dell’ampiezza
dell'angoloa, si ha:

eng = 99 _ 1,5 =_3/T3

—J1+tg’a - 1+(1,5° 138
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1 1 213

—Ji+tgla - 1+(1,5" EE

cosa =

Es_8)Nel triangolo ABC, rettangolo in A, il cateto ABisara 6¢cm e I'ampiezza dell’angolo nel
vertice C é 60°.
Determinare le misure degli altri due lati deltigalo, la misura del perimetro e quella dell’area.

Soluzione
Con AB =6cm, tenendo presenti i teoremi sui triangoli rettdngicha:
BC=—2_ =4/3m, AC=2BC=2/&m 8
sen60° 2

Perimetro del triangolo
2P(ABC) = 6(1++/3)cm
Area del triangolo

Al ABC) = 6/ 3n?
rea( ) 6J/3cm AB=6em

@ A
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