Esercizi assegnati nel compito M3_51-161210

Esercizi sui limiti

Di seguito sono riportati alcuni limiti. Dopo aliestudiati, nei casi in cui il puntoyé reale
precisare il tipo di discontinuitad presentata dallezione nello stesso punto.
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Soluzione
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Elaborazioni
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Una volta osservato che la base della potenza te%de ricordate le proprieta della funzione

esponenziale si conclude immediatamente che ifealel limite & 0.

0 lim x{10g (x+2) log(x+3) = = (e -2

Il fattore log(x + 2) - log(x+ 1), per x » += si presenta nella forma indeterminata . Si

puo aggirare I'ostacolo applicando la proprietdadfinzione logaritmica relativa al logaritmo
del prodotto di due fattori positivi:

_ X+2) _ 1 . , 1) _
log(x+ 2) - log(x + 1) = Iog(mj = Iog(1+—x+1j. Ora risultalim log (1+ x+1j =logl=0

X — +oo

e quindi il limite in esame si presenta nella foimdeterminatac(0. Il limite pud essere

t
studiato trasformando ulteriormente la funzionéret&ndo il limite notevole lim (1+¥1j =e.

t - 40

Riportiamo le elaborazioni.
im x|og(1+ij= im |og(1+isz iim log (1+ijm(1+i)_l = log(e1) =1
X oo X+1) xowe X+1 Xt X+1 X+1

e™ -1

Ox

d) I|rr(|) :6 Il limite si presenta in una forma indeterminata.
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Dopo una semplice trasformazione della funzidnamite € quasi immediato, una volta
x e’

: I : -1 . .
ricordato il limite notevolellrr?) € =1 e quello piu generaldim
X - X X Xy

€ ~1_1 allorché si abbia
#(x)

lim ¢(x) =0. Riportiamo le elaborazioni.
X%

. e™-1 - &™-1 10
lim = lim =—
x-0  9x x-0 10x 9
Classificazione del punto di discontinuita

La funzione ha nel punte=0 una discontinuita di terza specie.

Operativita con Geogebra

Nella figura a lato sono rappresentati il diagramma n
0x

della funzioney = e quello della retta

S: y:%), in un intorno completo del punts0. N

La funzione & stata inserita tramite I'espressione -

y=(e™(10x) - 1) / (9%) digitata nella barra della
formula. ; ;

Da notare che nell'area del grafico figura anche il ———= > 5 ™ ~
testo rappresentativo dell’equazione cartesiana del
retta s. Detta forma algebrica € il risultato nel
linguaggio L atex del seguente comandg=\frac{10}{9}

2X+l _ 2 O
X 0
Il limite si risolve riconducendosi al limite notale

e) lim
) X-0

X

a -1

lim =loga, cona>0.
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Classificazione del punto di discontinuita
La funzione ha nel punte=0 una discontinuita di terza specie.
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