17-04-2012

Equazioni e disequazioni esponenziali e logaritmiche

WEs2- Equazioni e disequazioni esponenziali e logaritmiche

a) 4" x ’%\/ZH =64, b) Iogz(xz—4x)+|ogl(3x—16):2, c) Iogx(x—gJ:—l
> X
2

-1 56-3

d - <0, e) log.(x? —4)>log, (2—x
Soluzione
1
x=1\x wa X8 _
a) 4X-1X/%x/2“ :64—>4X-£%~2 2 ] —64 2 =26—>2x+X2—3:6—> 4x* —11x-3=0
X

. . . . . 1
Risolta I’equazione di secondo grado si ottengono le radici X, = —Z,xz =3.

p— 2_
b) log, (x* —4x)+log, (3x-16) =2 — Iogz(x2—4x)+M:2—> Iogz(xx 4Xj=2,

1 3x—16
2 log., =
922
L x> —4x>0 . o
sotto le condizioni di equivalenza 316 0,dallequallemerge la limitazione x>16/3.
Xx—16 >

2

: o X® —4x .
L’equazione logaritmica si trasforma nella seguente 16 4, che ammette come unica
X —

soluzione x=8, che & accettabile.

2 3
X——=X X=—
X X
C) Iogx(x—z):—la x—z>0 - _E >0 S x=+3
X X X
(x’1>0)/\(x’l¢1) (x >0) (x ;tl)
3¥-1 56-3 3 -1 56- 3* 1 |y , 568
9 3X+2_9(32X—4)S %3X+2_9(3X—2)(3X+2)<0%3X+2{ ! 9(3*—2)]<0_)
9(3—2)(3" ~1)-56-3" 9(3) -83-3* +18
<0—> <0;
9(3* - 2) 9(3X - 2)

Si studiano i segni del numeratore e del denominatore.
9(3*) -83-3 +1820, & soddisfatta per x> 2;
3*—2>0, é soddisfatta per x >1log,2.

Confrontando i segni del numeratore e del denominatore si conclude che la disequazione in esame
ha come insieme delle soluzioni S = ]log, 2;2].
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e) Iog5(x2 —4)>—Iogl(2—x)

Si riconosce che la disequazione ha senso per x<-2. Per risolvere la disequazione si devono
ricondurre i due logaritmi alla stessa base. Scegliamo come base comune il 5.

log, (x* —4) > —log, (2—x) - Iog5(x2—4)>—w—> log, (X* —4) > logs (2 x) —>
5 |0957
5
2 — — — — —
X —4>2—x_> (x+2)(2-x)>(2 x)_) (x+2)>1_) {x< 3_))(<_3
2—x>0 2—-x>0 X<2 X<2

L’insieme delle soluzioni della disequazione ¢ I’intervallo ]—oo; —3[ .
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