Per la classe quarta del Liceo Scientifico

ALGEBRA

Disequazioni esponenziali elogaritmiche'

Es 1)Risolvere le seguenti disequazioni:
[ 5 -
a) 3> e b) log, x~1, log;x >0 c)log, , axst
log, x+1 5log, x (-9¢) 2

Soluzione
a) La disequazioni si puo elaborare applicando le petgpdelle potenze e riconducendola ad
una forma piu semplice

10
3>< -3x > f 4 3 2-3x 13' ZX_ S 3 —3x > 3)

Poiché si é ottenuta una disuguaglianza tra dmpetaventi la stessa base maggiore di uno
la disequazione si trasforma in una equivalentsgraso alla disuguaglianza dello stesso
verso tra gli esponenti:

X2—3X2(2X—%)j% ~ 9X*-3X+10= C

w’ﬂ—\

Risolvendo I'equazione di secondo grado associataterminano le due radici:

133+ 27 _1 « _10
10 T30
Conclusione

La disequazione esponenziale € soddisfatta nedims S = }—oo;?ﬂ 0 [1—: +oo[ .

b) Nella disequazione compaiono logaritmi in base iaeé consigliabile trasformare i
logaritmi in base 9 nei corrispondenti logaritmbiase 3 utilizzando la proprieta per il

cambiamento di baskeg, x = : 95 X

——Io X.
09,9 2 %

Elaboriamo ora la disequazione.
Iogsx—l+ log, x 50 . log, x—1 N log, x

logo x+1 5log,x 1

5 >0 Con la condizione di equivalenza
Elog3x+1 > log, x

(C.Eq.)log, x# 0, cioé perx#1, la disequazione diventa:
2(log, x-1) 2 _ 10log, x— 10+ 2logx+ 4 . 2log;x-1 _
log, X+ 2 T5° 5(log, x+ 2) =" 7 5(log, x+ 2)
Studio del segno del numeratore e del denominatore.

2log, x-1= 0 - Ioggxzé - x24/3;

1
log,x+2>0- X>§
Confrontando i segni del numeratore e del denoroiea tenendo conto delle condizioni di

esistenza si ricava il dominio delle soluzio8i= }O;é{ O [\/§;+oo|: )

1
C) IOg(l—gXZ) 4X 2 E

! Esercizi assegnati nel compito in classe M6_4H3:30
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Osserviamo che per il dominio di definizione degeltare necessariamente x>0 e dunque
la base del logaritmo puo essere solo compresataivallo ]0;1[. Cid premesso, tenendo
conto che la funzione logaritmo avente baS§0;1[ e strettamente decrescente, la
disequazione si trasforma in un sistema come segue:

1-9x°>0 0< x <1 1
— 1 - 3 S 0<x<=

|°g(1-9x2) 4x > E AL
0<4xs(1-9¢)2  |o5¢-1<0
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