Esercitazione sulle equazioni esponenziali

1. 2¢.2%-g s={1

2. 3%437-12=0 S={-2-1}

3. 3 43“2=5“1425.5¢1 s={0}
1-X X+2

s 3971 S={3}
21 3

5. Y125 . 7Y5F =25 235" S— %;2}

1
6. 67+67%=36 2+36" s={0}
7. 25%.0,2=5" S=0
8. 4x1.16=4x1 S={3
5 5(% _2@ 3.0 s {1}
25 5
10. 41_13X + 21+3x — 42_13X + 23+3x S — {g}
3x2—x 2x2—x—1
11. =— S={-11
2X 3X71 { 1' }
X x2-9
1. B g S={-2-13

Elaborazioni

1. 2¥.2¥* =8 Trasformiamo I'equazione riducendola all'uguaglianza di due potenze aventi base 2,
quindi uguagliamo gli esponenti.

T 93y J3x+1=3 —+/3x+1=3—x. L'equazione ha senso sotto le condizioni (3x+1>0)
A (3-x=0), quindi per —% < x<3. Nel rispetto delle condizioni indicate si elevano al quadrato i due

membri, si riducono i termini simili e si risolve la corrispondente equazione di secondo grado.

3x+1=9-6x+X* — x* —9x+8=0. Quest'equazione & soddisfatta dai valori X, =1, X, =8, dei

quali e accettabile come radice dell'equazione di partenza solo la prima.

2. 3*° 43 -12=0 Trasformiamo |'equazione come segue

33-3X+3ix—12=0 Poniamo 3" =vy.

1 6+3 1 1
27y +=-12=0— 27y* -12y+1=0—>y=——,quindi y, == e y, ==
y y y y y > q Y, 9 Y, 3

Tornando all'incognita x si ha
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ylzé—> F=3% 5 x=-2; y2=%—> F=3">5 x=-1.

In conclusione l'insieme delle soluzioni dell'equazione & S= {—2;—1} .

3, F43FP=5"425.51_5319.3*=5".5425.5 %—) 10-3*=10-5" — 3* =5%, l'uguaglianza
sussiste solo per x=0. Dunque S={0}.

1-x  qx+2 1-X Q2(x+2)
4. % :% e% =31 5 3R 3t 5 P =3 55-2x=-1->x=3

s={3}
3 8 2 9
X! 25.2)(— 59 _)x— 53 L X+2 58 — X3 52 L2 59 _)5x—1 ,5x+2 :5)(, .
2 9 1 8 9
+ = + - + —
Xx-1 x+2 x-1 2x-1 Xx-1 x+2 2x-1
(x+2)(2x-1)+8(x—1)(2x-1)-9(x—1)(x+2)
(x—1)(x+2)(2x-1)

H
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5. *Y125. 458 =
3

=0

+
=0—> 3x*-10x+8=0— x:%—l_) S={%;2}

2 x+1
2

1
6. 66 —367F 436" 6.6 16767 <6 j+62(”1)—>42-6‘X=62X(6+62)—>
426 =42.6" > 6 =6 > x=2x—>x=0  S={0}

7. 25X .0,2 :5X2+l N 52X %: 5X2+1 N 52)( 1 — 5X2+1 N 52)( _571 :5x2+1 N 52X71 — 5X2+1 N

2x—1=x*+1— x> =2x+2=0

Osserviamo che 2 =1-2=-1<0, quindi I'equazione ottenuta non ammette radici reali: S=

x2 zas o X2, 2 x2 2x+3
8. 4x1.16=4x1 5 41 =4x1 +2= — X—2+2(x+1)=2x+3, con la condizione
X+1 X+1
di equivalenza (C.d.Eq.) X +1#0. L'equazione ottenuta ammette come radice X =3 che ¢ accettabile.
S={3}.

X X 2X X X
9. 5 9 -2 3 —§=0—> 5 3 -2 3 —§=O. Ponendo 3 =y si passa all'equazione
25 5 5 5 5 5 5

ausiliaria di secondo grado
) 3 2 . - 1 3 . .
S5y —2y—g=0—> 25y° —-10y—-3=0, le cui radici sono Yy, =—g, Y, =g. Dal primo valore si
ottiene I'equazione esponenziale (gj = —g, che non ammette alcuna radice reale, dal secondo valore

3) 3
si passa all'equazione esponenziale (g] = g , soddisfatta da x =1. Si conclude che l'insieme delle

soluzioni dell'equazione & S ={1}.

Luigi Lecci:www.matematicaescuola.it Pagina 2



10. _+21+3x —i+ 23+3x N 2—2(1—3x) +21+3x _ 2—2(2—3x) +23+3>< N 26x2—2 +23x2: 26x241 +23x23 N

4173>< - 42—3><

1
2(2°-2")=2%(2°-2)> 23X[1—iJ=6—> . 271 g, 2”1:52 — 2% =2.16 >
4 16 16 16

2% =25 3x=5->x =g. L'insieme delle soluzioni dell'equazione & S ={%} .

X2 —x X2 —x-1
11. 32X _ 23X1 N 3x -X '3x—1 — 2x —-x-1 '2x N 3x -1 — 2x -1 N X2 _1:0_) X Zil L'equazione
ammette come insieme delle soluzioni S ={-11}.
2 3 2 2 2
X X°-9 X x“-9 3 2 X°=9 x-3 x°-9
12. \/§ :52(1—x) N 22 252(14) N 2;*@ 252(14() N Zx(x,l) 252(1,x) N X—3 _ x2 -9 N
=7 o x(x-1) 2(1-x)
- X=3)(x+3
x=3 +( i )=0—>(X—3=0)v(1+i3=0j,con la condizione (C.d.Eq.) X-10, da
X(x-1) 2(x-1) X 2

o . . . . . 1 3 .
cui si ottiene la prima radice X, =3; affrontando I'ulteriore equazione —+T =0 siricava
X

I'equazione di secondo gado X* +3x+2 =0, soddisfatta da x =-1 e X =-2, entrambe accettabili.

Concludiamo che I'equazione in esame ammette come insieme delle soluzioni S = {—2;—1;3} .

- ______________________________________________________________________________—_____|
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